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 ΓΔΛ ΑΘΗΝΩΝ 

              

              ΓΡΑΠΣΔ ΔΞΔΣΑΔΙ ΠΡΟΟΜΟΙΩΗ   ΣΑ   
        ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΘΔΣΙΚΟΤ ΚΑΙ ΟΙΚΟΝΟΜΙΚΟΤ KYΚΛΟΤ    

           
                                                                                                                                     τ. Έηος 2016 – 2017 

 

ΘΔΜΑ Α  

Α1. Έζηω κηα ζπλάξηεζε f, νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Δ θαη 0x  έλα εζωηε- 

        ξηθό ζεκείν ηνπ Δ. Αλ ε f παξνπζηάδεη ηνπηθό αθξόηαην ζην 0x  θαη είλαη  

       παξαγωγίζηκε ζην ζεκείν απηό, λα απνδείμεηε όηη f ΄ ( 0x )=0.       

                                                                                                         Μονάδες 7  

Α2. Πνηα ζεκεία ιέγνληαη θξίζηκα ζεκεία ηεο f  ζε έλα δηάζηεκα Δ ;              

                                                                                                         Μονάδες 4  

Α3. Τη ζεκαίλεη γεωκεηξηθά ην ζεώξεκα  Rolle ;                      Μονάδες 4  

Α4. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζηελ θόιια  

      ζαο δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε ηε ιέμε ωζηό  

      αλ ε πξόηαζε είλαη ζωζηή, ή Λάθος, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε. 

       α) Αλ κία ζπλάξηεζε f δελ είλαη γλεζίωο κνλόηνηνλε ζε έλα δηάζηεκα Δ  

           ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, ηόηε ππνρξεωηηθά δελ είλαη θαη 1–1  ζε απηό 

       β) Αλ   m)x(g)x(flim
0xx




  R θαη ππάξρεη ην όξην )x(flim
0xx

 ηόηε ππν- 

           ρξεωηηθά ππάξρεη θαη ην όξην  )x(glim
0xx

          

       γ) Αλ γηα κία παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f ζην [α,β] ηζρύεη f ΄(x)≠0, γηα  

           θάζε x  [α,β] θαη f ΄ ζπλερήο ζην [α,β], ηόηε ε f δελ έρεη αθξόηαηα 

       δ) Έζηω κία ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην [α,β]. Τόηε ηζρύεη ε ηζνδπλακία  : 

           0f(x)dx 
β 

α 
   α=β                 

       ε) Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα [α,β] θαη f(x)>0 γηα θάζε x[α,β]  

          ηόηε 0f(x)dx 
β 

α 
                                                             Μονάδες 10 

 

 

ΘΔΜΑ Β  

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  κε 
3x1

1
)x(f


  . 

B1. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ Α, ηεο f                                      Μονάδες      6 

B2. Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηηο αζύκπηωηεο                        Μονάδες     9 

B3. Να ππνινγίζηεηε ην νινθιήξωκα 
12 

7 
f(x)dx                          Μονάδες   10      

 

 

 



                                                                 

 

 

ΘΔΜΑ Γ  

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε xxlne)x(f 2x2   , x>0. 

Γ1. Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο  f                                             Μονάδες    6 

Γ2. Έζηω επηπιένλ ε ζπλάξηεζε θ : (0,+∞)R, ηέηνηα ώζηε   

         11)x(f2)x(fe 2)x(   γηα θάζε x>0.   

       α) Να βξείηε ηα αθξόηαηα ηεο  θ                                            Μονάδες     7 

       β) Θεωξώληαο δεδνκέλν όηη  lnx ≤ x–1 γηα θάζε x>0, λα δείμεηε όηη  

            θ(x) ≥ –2f(x)  γηα  θάζε x>0.                                              Μονάδες    6 

      γ) Να ππνινγίζεηε ην όξην : 
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                                                                                                        Μονάδες    6 
 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
x

xlnx
)x(f

2 
 ,  x > 0. 

Γ1. Nα κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηα αθξόηαηα                          Μονάδες  5 

Γ2. Να βξείηε ηελ αζύκπηωηε (ε) ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο Cf ηεο f ζην +∞  

                                                                                              Μονάδες      4 

Γ3. Έλα πιηθό ζεκείν M(x(t),y(t)), t ≥ 0, μεθηλάεη ηε ρξνληθή ζηηγκή t=0 από    

       ην ζεκείν Α(1, f(1)) θαη θηλείηαη πάλω ζηελ θακπύιε y=f(x), κε x>1. Τε  

       ρξνληθή ζηηγκή t0 πνπ ην ζεκείν Μ απέρεη από ηελ επζεία (ε) ηνπ Γ2)  

       εξωηήκαηνο ηε κέγηζηε απόζηαζε, λα δείμεηε όηη ν ξπζκόο κεηαβνιήο ηεο  

       ηεηκεκέλεο x(t) ηνπ Μ ηζνύηαη κε ην ξπζκό κεηαβνιήο ηεο ηεηαγκέλεο  

       ηνπ, y(t).                                                                   

       (Δίλεηαη όηη ε απόζηαζε ζεκείνπ Μ(x0, y0) από επζεία (δ) : Αx+By+Γ=0  

        πξνθύπηεη από ηνλ ηύπν 
22

00 Byx
),M(d




 )              Μονάδες      8 

Γ4. Αλ E=1 είλαη ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε   

      γξαθηθή παξάζηαζε C f ηεο f , ηελ αζύκπηωηε (ε) ηνπ Γ2) εξω- 

      ηήκαηνο θαη ηελ  επζεία x=α, α>1, λα βξείηε ην πιήζνο ηωλ  

       ξηδώλ ηεο εμίζωζεο f(x)=α–1                                     Μονάδες    8 

 

 

 

 

 

                                                 Αθήνα  27 Απριλίοσ 2017 

 

                               Η ομάδα ηων Μαθημαηικών ηοσ 39
οσ

 ΓΔΛ Αθηνών 


